ZELITE LI SE STO BOLJE PRIPREMITI ZA POPRAVNI ISPIT
1Z MATEMATIKE ?!

1. UVOD U TRIGONOMETRIJU

Neka je sint = 3 ¢l 3n2ﬂ Izradunaj cost, tgt i ct Rj t4tl“ 3tt‘ 4
. Neka je == -, —_—, . IzraCunaj cost, 1 ctgt. . cost=—, = - —,C = - —
] 5 5 ] g gt ] 5 g 4 8 3
Neka je ctgt = 12 tD<nn>1“ j sint, cost i tgt Rj. sint 5cost- lztt‘ >
. Neka je = —, —, . IzraCunaj sint, cost 1 . . sint= —, = - —, = - —
Jo c8lm TS 2 ! £ : 13 ERT)
I t ! tD<n n> dredi sint, tgt i ctgt Rj sint‘24ctt‘ 7tt‘ 24
. Iz cost=-~- —, —, odredi sint, 1 ctgt. . = —, == —, = - —
25 2 ghice ! 257 T T T T
Izradunaj sint, cost, ctgt ako j tgt‘5 tD<n3> Rj. sint = Scost' 12ctt'12
. 1zraCcunaj Sint, COSt, C aKo je - T, s /. . - - T T - —
! g el 12 2 ! 13 1377 s
1- tot 9 151
. IzraGunaj & ako je cost= —, ¢t (—, 81 Rj. - il
1+ tot 41 2 31
1+ sint+ cost 20 3n 6
. Izrakunaj —————— ako je ftgt= —, tU(m,— Rj. - —
1- sint - cost 21 2 35
. Provjeri da 1i su sljede¢e funkcije parne ili neparne :
1+ 4cosx 1+ cos® x .
a) fx)=———7F— b) f(x)= —— Rj.ayp bn c)n d)p
X sin x
3 3
_t -
0 fox= &% 4 fxy= <8
1+ cosx sin x
20m . 17n
. Izracunaj : a) 4ctgH' —H - SIHH - —H Rj. a) - Z
0 410 0 6 [ 2
351 171
b) 4tgH- —10- cosH- —H b) Z
0 4 1 0 310 2
171 27n
9) cosH- —H- 3tgH- —H ) -3- ﬁ
0 610 0 410 2



2. ADICIJSKE FORMULE I FORMULE KOJE PROIZILAZE 17 ADICIJSKIH

. 24 n 4 3n
9. Ako je sinx= —, xU (—,T i cosy=-—, yU(m,—) izracunaj:
25 5 2

2
) cos(x—y) b) sin(x+y) Rj. a) b) .
a) cos(x — sin( x La) T — - =
g g : 125 5
12 m . .
10. Ako je Siny = ) i ctgx=-1, x, 0 E,IT izratunaj :
) tgx+y) b) tg(x-y) R')17 b)7
a X X — .a) — —
g y g y J 7 17
. . . n . m )
11. Pojednostavni: a) sin( ¢+ g) -sin(t-—)= Rj. a) cost
b) cos’x- sind™ + x Oosin] - - x = b) 3
6 06 [ 4
sinHl+ tH- cosH i t
04 [ 04 0.
c) - c) tgt
.oum m
smH—+ t H+ cosH—+ t H
04 { 04 il
12. Bez uporabe racunala izracunaj :
a) sin—+ sin7—n: Rj. a) ﬁ
12 2
n 1
b) cos—[cos— = b) —
12 4
11r sn V2
c) SIn—— - SIn— = c) - =
12 12 2
3 n . . . o 4 7
13. Iz sinx=—, x0 (—,m izraunaj sin2x, cos2x, tg2x i ctg2x. Rj. sin2x=- —, €c0S2x= —
5 2 25
7

to2 24 ctg2x
X= - —, - - —
s 7% 24

8 3n . oLt t t t
14. Iz cost= - —, tU (M,—) izratunaj sin—, cos—, 1g—, clg—.
17 2 2 2 2 2

Rj.

5V34 334

5.3
34 34 7 35
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15. Dokazi identitet : Cl‘gH— ' HDCZ‘gH— - HZ 1
04 0 04 0

. 9 g . .
16. Neka je sIng = H, a 00, E . Bez uporabe racunala izradunaj SmE’ cos2a ,tg2a

R J82 1519 720
82 1681 1519




. [Am . gm 3
17. Pojednostavni: cos’ 3x - s1nH— - 3xHDsmH—+ 3xH Rj. Zcos6x

3. TRIGONOMETRIJSKE JEDNADZBE I NEJEDNADZBE

18. Rijesi trigonometrijske jednadzbe : a) 4sin’x- 4cosx- 1= 0
b) 3cos’x- Scosx-4=0
©) tg’x-3tgx+2=0
d) 6cos’x- 5sinx-2=0
19. Rijesi homogene trigonometrijske jednadzbe: a) 2cos® x + 3sinx cosx + sin’x= 0
b) sin’x - 4sinxcosx+ cos’x= 0
20.

Rijesi trigonometrijske jednadzbe uporabom formula pretvorbe : a) sinx +sin3x =0

b) sin3x = cos5x
¢) cos5X + co0s3X = cos6X cos2x

21. Rijesi trigonometrijske nejednadzbe : a) sinx >0

b) tgx <0

m
c) cosx < —

d) sinx> —

4. PRIMJENA TRIGONOMETRIJE

22. Rijesi trokut ako je zadano :

a) 0 = 63", a=25cm i b=20cm

Rj. [ =4528 ,) =71°32",¢c= 26,6cm
b) c=1l4cm, a = 40°12, f = 40°

a=9,17cm, b=9,13cm, ) = 99°48

23. Izratunaj duljine stranica i kutove trokuta ako je zadano: @ = 108", f =30° i v, = 6cm

Rj. y =42°,a=12,b= 63l,c= 8,44
24. Rijesi trokut ako je zadano .
a)a=2lem, c=15cm, f = 21° Rj.a) b=8,82 @ =121°29",y = 37°30
b) b=17,1cm, ¢=35cm, ¢ = 80°20°
c)a=265cm, b=14,1cm, c=14,7cm
25. Visina spustena iz vrha C nekog trokuta na stranicu duljine ¢ =10 cm, ima duljinu v, =5 cm. Odredite
duljine stranica a i b tog trokuta ako je zadan kut 0 = 62°10°.

Rj. a=8,.898 b= 5,654

26. Izradunaj povrsinu trokuta ako je zadano ¢ = 32°, y = 77", a=14cm.

Rj. P=170,38 cm?
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. Tzratunaj kut X  trokuta ako su a=7,25cm, b=3,6 cm duljine njegovih stranica, a P= 10 ¢m;? povrina.

Rj. 50°

. Izradunaj duljine stranica paralelograma kojemu su e =10cm i f=230cm duljine dijagonala, a P=150 cm;?
povrsina.
Rj. b=1042 a=19,78

Izracunaj povrsinu paralelograma ¢ija je duljina krac¢e dijagonale 20 cm, duljina jedne stranice 21 cm,
a Siljasti kut je 70°.
Rj. 331,62
. Povriina jednakokraénog trapeza je P=37.8 ¢m?. Ako je duljina visine na osnovicu 6,72 cm a kut izmedu

kraka i osnovice 0 = 60°, nadi duljine paralelnih stranica.
Rj. a=9,505 c= 1,745

5. VEKTORI

Vektor ;l: ) ; + 3) ima pocetak u toc¢ki A (-2,3). Nadi njegov kraj.

Rj. B (0,6)
Vektor }): - -l + 2}' ima kraj u tocki B (4,1). Nadi njegov pocetak.

Rj. A(5,-1)
Odredi koordinate toke B na osi apscisa, ako je |AB|= 5 i A( 3,-4).

Rj. B(0,0) , B(6,0)

Odredi koordinate tocke A na osi ordinata ako je

/iB‘: 13 iB(12.1).

Ri. A(0,6), A(0,-4)

Zadana je tocka A (-3,-2). Odredi ordinatu y tocke B(2,y) tako da je

AB‘ = V29
Rj. y=0, y=4

Zadan je trokut ABC ( A(-3,-1), B(1,-4),C(3,5)). Odredi 4B o 4C
RJ. 6

Akoje ,=27+ 3}’ nadi vektor ; okomit na vektor , ako je ‘b‘ = 2413,
Zadan je vektor A B=3 ; - } i A(-1,3). Nadi koordinate tocke C tako da vrijedi :

AC= 2 AB AC= -2 AB
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. Vrhovi trokuta ABC su u tockama A (4,2), B(1,5) i C(-1,-2). Izracunaj :

a) vektore Ai B i /iC
b) duljine tih vektora
¢) kut izmedu tih vektora

Prikazi vektor ;,: 2;- t g kao linearnu kombinaciju vektora , - ; + 3}' i b= ; + 8}'

6. PRAVAC

Pravac prolazi tockama A (3,y) i B(-2,3). ako mu je koeficijent smjera -2 nadi ordinatu tocke A.
Rj. y=13
Pravac prolazi to¢kom T (-3,1), a s koordinatnim osima zatvara trokut povrSine 8. Nadi njegovu jednadzbu.

Rj. x—19y+12=0
x—y+4=0

odredi jednadzbu pravca koji prolazi tockom T (2,1) i okomit je na pravac y =3x-—1.

Rj. x+3y-5=0
Odredi jednadzbu pravca na kojem lezi visina vV, trokuta ABC(A(-3,-1),B(1,-2),C(1,4)).
Rj. y=-1

Zadan je trokut ABC s vrhovima A(-1,-1), B(3,3) 1 C(-4,-2). Kolika je duljina visine iz vrha C ?
Rj. /2

. Odredi kut izmedu pravaca 3x—5y+1=0 1 5x-3y+1=0.

Rj. 157 55 39~

Nadi udaljenost izmedu paralelnih pravaca 2x —y+3=0 i 4x—-2y+5 =0.

Rj.

Sy

Nadi povrSinu kvadrata kojemu je jedan vrh u tocki A (2,1), a stranica BC lezi na pravcu 3x —4y—1=0.

Rj !

Jo ~z

25

. » e . .. Xy e oy
. Nadi povrsinu kvadrata ¢ija jedna stranica leZi na pravcu E t 5 = 1, a srediste je u tocki S(-1,-1).

484

Rj. —

13

Pravac prolazi tockama A (-6,4) i B(4,y), te je paralelan s pravcem 4x +3y—5=0. Odredi ordinatu

5



toke B.

7. KRUZNICA

51. Nadi jednadzbu kruznice koja je koncentri¢na kruznici x° + y2 - 2xt 4y+ 3=0 C¢iji je polumjer
dvostruko veéi od polumjera zadane kruznice.

Rj. (x-1)°+ (y+2)°=8
52. Odredi jednadzbu kruznice opisane trokutu ABC (A (-3,0),B(0,4),C(-4,2)).

2
Rj. @x+%@ + (y_ 2)2 - 25

53. Odredi jednadzbe tangenata povucenih iz tocke T (3,-1) na kruznicu x* + yz t+4x+ 8y+3=0.
Rj. 4x-y-13=0, x +4y+1=0
54. Odredi jednadzbe tangenata na kruznicu x*+ y2 = 16 koje su paralelne s pravcem AB( A(0,3), B(12,8)).

Rj. 5x-12y+52=0, 5x-12y-52=0

55. Kako glasi jednadzba kruznice kojoj je duzina AB (A (1,-4), B(-3,6)) promjer ?
Rj. (x-5)"+(y-4)°=10
56. Napisi jednadzbu kruznice koja prolazi tockama A (-1,2),B (3,6) i kojoj je srediSte na osi X.
. 2 2.
Rj. (x-5)%+ y’= 40
57. Kako glasi jednadzba kruZnice kojoj je polumjer r = /20 i koja prolazi toc¢kama A(-2,4) i B (4,2).

Ri. x>+ p>= 20, (x-2)°+ (y- 6)> = 20

8. KRIVULJE DRUGOG REDA

58. Odredi jednadzbu elipse koja prolazi tockama A(9,4) i B (12, 3).

59. Odredi jednadzbu elipse koja prolazi tockom T (-4,-1) i ima malu poluos jednaku 3.

Rj. 9x* + 18y° = 162

32
60. Nadi jednadzbu elipse ako je zadano e=6 i p= ?
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Rj. 16x°+ 25y = 1600

. Nadi jednadzbu hiperbole koja prolazi tockom T (-6,-1), a velika poluos joj je jednaka 3.
Rj. x*-27y*=9

Nadi jednadZbu hiperbole koja prolazi to¢kom T ( 2\/§ ,-2) , a zariSta su joj u toCkama (- \/E ,0)

i (/6,0).

Rj. x* - 2y*=4

Nadi jednadZbu hiperbole kojoj su ZariSta u tockama (-15,0) i (15,0), a pravci y=1 —X su njezine

N | —

asimptote.

Rj. x*- 4y = 180

. Kako glasi jednadzba parabole koja prolazi tockom M (2,4).

1
Parabola y” = 2px ima Zariite u tocki (3,0). Kolika je duljina tetive AB ako je A @g, y< 0@ i

B(6,y>0)?
/2989
6

Rj. t=

Nadi jednadzbu tangente povucene iz totke 7 Q 10, %@ na elipsu  4x” + 25y°= 100
Rj. 3x-10y-25=0, x+6y-13=0
Odredi one tangente hiperbole x*-9 y2 =16 koje su paralelne sa pravcem 5x -9y =0
Rj. 5x-9y+16=0, 5x-9y-16=0
. Kako glasi jednadzba hiperbole kojoj je pravac 4x —4y—10=0 tangenta, a ZariSta su joj u tockama (-5,0)
1 (507
o Rj. x*- 4y° =20

. Kako glasi jednadzba hiperbole kojoj su pravci 5x—6y—16=0 i 13x—10y—48=0 tangente ?

Rj. x* - 4y° =16

. Nadi kut izmedu tangenata povucenih iz to¢ke T (-3, 1) na parabolu y2: 12x
Rj.  90°
SRETNO | USPJESNO RJESAVANJE ZADATAKA !l &

Jadranka Didovi¢, prof.



